ISPAT: Aksini varsayalm. m>n olsun. A={x,x,,...x,} bir taban oldugundan

B={y,y,,...y,} kiimesinin her elemani bu tabanin lineer kombinasyonu bi¢iminde

gosterilebilir:

v = cl(l)x1 + cgl)x2 +oot c(l)xn (l)

V, = cl(z)x1 + cgz)x2 +---+ c,(f)xl (2)

V; = cl(S)x1 + cf)x2 +o 4 cff)xn (3)

o= Py e, (1)

(n+l) (n+1)

_ (n+1)
Yot =€ X 6

X, ++c, X, (n+1)

Vu =04y ke, (m)

B kiimesi lineer bagimsiz oldugundan y, # @ dir. (Ciinkii y, =@ olsaydi, B lineer
bagimli olurdu) Buna gore cfl),cgl),. ..,cle) katsayilarindan en az biri sifirdan farklidir. 01(1) #0
varsaymak genelligi bozmaz. Ciinkii sifirdan farkli olan katsay1 01(1) degil de baska bir tanesi
olsaydi cfl),cg),...,cil) dizilisinde sifirdan farkli olam1 en basa getirip yeniden

numaralayabilirdik. Buna gére (1) denklemi

halini alir. Bu deger (2) denkleminde yerine yazilirsa,

(2) () .01) 2.0
C 2 Cc C 2 c Cn

Y :ﬁyl-i_(cg '~ lc(l)2 sz"'"""(cl(l)_ : 0] an
1

1
elde edilir. Bu gosterimi basitlestirmek i¢in katsayilar diizenleyelim:

v, =d,y, +d,x,+---+d x

nn*

d,,d,,...,d, katsayilarindan en az biri sifirdan farklidir. Ciinkii hepsi sifir olsaydi {y,, y,}

lineer bagimli olurdu. Yine benzer bigimde sifirdan farkli olan katsayiyr d, kabul edebiliriz.

Buradan:



1 d d
yz_d_zx3_'.'_d: 'xn (**)

2=y Y p
2 2

Bu deger (*) denkleminde yerine yazilip denklem diizenlenirse

X =ey tey, +--+tex (***)

n-n

bigiminde bir denklem elde edilir. (**) ve (***) denklemleri (3) denkleminde yerine yazilir

ve denklem diizenlenirse,
Vs =S+ Ly, i e+ X,

biciminde bir denklem elde edilir. {y,,y,,y;} lineer bagimsiz oldugundan f,, f,,..., f, 'lerin

hepsi birden sifir olamaz. Varsayalim ki f; sifirdan farklidur.
Yine benzer yontemler kullanarak,
Vi =8N+ &8y T8+ [,
biciminde bir denklem elde edilir. Bu siire¢, bu sekilde devam ettirilirse son olarak,
Yot =Y+ Iy, +hyyy +ooothyy,

seklinde bir denkleme ulasilir. y, , vektorii y,,y,,...,y, vektorlerinin lineer kombinasyonu
biciminde yazildigindan {y,,,,...,¥,,,,} lineer bagimhidir. Bu ise celiskidir. Ciinkii
B={), Y0 Yps Yus1s-+» Y} lineer bagimsiz demistik. {y,,y,,...,¥,,,,} B dir. Lineer

bagimsiz bir kiimenin higbir altkiimesi lineer bagimli olamaz. Dolayisiyla m>n

varsayimimiz yanlistir. Buna gére m <n olmaldir.



