ISPAT

i) "=" supX =L olsun. Vxe X, x< L oldugundan (a) agiktir. Simdi (b)’yi ispatlamak i¢in
aksini varsayalim. 3&>0: Vxe X, x<L—¢& olsun. Buna gore L—¢& sayis1 X ’in bir ist
sinir1 olur ve L—& < L saglanir. Fakat bu olamaz. Ciinkii sup X =L olduguna gore X ’in
L’den kiiciik bir iist sinirt yoktur. Buna gore varsayim yanhistir. (b) dogrudur.

"<" (a) ve (b) dogru olsun. L sayistmin X ’in {ist sinirlarmin en kiigiigi oldugunu
gosterelim. (a)’dan Vxe X, x<L oldugundan L, X ’in bir iist simiridir. Simdi L ’nin st
sinirlarin en kiigiigii oldugunu gosterelim. Aksini varsayalim. Varsayalim ki #, X ’in L’den
daha kiicik bir iist simiridir. Buna gore L—¢>0’dir. €=L—-t>0 secelim. (b)'ye gore
Jx,e X: L—e<x, olur. £=L—t deerini yerine yazahm. L—(L—t)<x, =t<x,. Buise

t’nin bir tist sinir olmasi ile ¢elisir. Demek ki X ’in ¢’den kiiciik bir iist sinir1 yoktur. Buna

gore L, X ’in iist stnirlarinin en kiigiigiidiir.

ii) "=" inf X =/ olsun. Vxe X, [ < x oldugundan (a) aciktir. $Simdi (b)’yi ispatlamak i¢in
aksini varsayalim. 3£ >0: Vxe X, [+ &< x olsun. Buna gore [+ £ sayist X ’in bir alt sinirt
olur ve [ <[/+¢ saglanir. Fakat bu olamaz. Ciinkii inf X =/ olduguna gore X ’in [’den

biiyiik bir alt sinir1 yoktur. Buna gore varsayim yanhistir. (b) dogrudur.

"<" (a) ve (b) dogru olsun. / sayisinin X ’in alt sinirlarinin en biiyiigii oldugunu gosterelim.
(a)’dan Vxe X, [<x oldugundan /, X ’in bir alt sinindir. Simdi [’nin alt sinirlarin en
biiyligli oldugunu gosterelim. Aksini varsayalim. Varsayalim ki #, X ’in /’den daha biiyiik

bir alt siniridir. Buna gore t—1>0’dir. £=t—1>0 secelim. (b)’ye gore Ix, e X : x, <[+&
olur. £=t—1I degerini yerine yazalm. x, </+(t—1)= x, <f. Bu ise f’nin bir alt sir

olmasi ile celisir. Demek ki X ’in #’den biiyiik bir alt sinir1 yoktur. Buna gore /, X ’in alt

sinirlarinin en bityiigidiir.



