ISPAT: xe X olsun. spanA= X oldugundan 3c,,c,,...,c, € K ve 3x,,x,,...,x, € A:
x=cx +c,x,+--+c,x, (1)

Simdi bu gosterimin tek oldugunu gosterelim: Varsayalhm ki x eleman,

d.d,,....d € K ve y,y,,...,y, € A olmak lizere,
x=dy,+d,y,+-+d,y, (2)
biciminde bir gosterime daha sahip olsun.

S ={x.,%,....x,} U{¥, ¥sse-rr ¥, } olsun. S kiimesini S={z,z,,...,z,} bi¢iminde
gosterelim. 1<i<k olmak lizere z,’ler x,x,,...,x, lerden veya y,,y,,...,y, lerden biridir.

Buna gore (1) gosterimini ve (2) goOsterimini tekrar yazalim:
x=ez +e,z,+-+ez (1)
x=fu+ Hho+eo+ fig (2)

Burada, (1) gosteriminde z,’ler x,x,,...,x, ’lerden biri ise e =c; (1<j<n),
X, X,,...,x, lerden biri degilse e, =0, (2) gosteriminde ise z,’ler y,,y,,...,y, 'lerden biri

ise f,=d, 1<l<m), y,,¥,,...,y, lerden biri degilse f, =0’dir. Buradan,
ez tez,++tez, = fiz,+ f,z,+ o+ [z,
=(e-fi)a+(e,—fi)z++(e,—f, )z, =6.
A lineer bagimsiz ve S — A oldgundan S de lineer bagimsizdir. O halde

Vi=Lk i¢in ¢,— f, =0 = Vi =1k icin e, = f;. Dolayisiyla (1) gosterimi tektir.



