ISPAT: a) boyX =n ve M < X bir altuzay olsun. O halde (M,+,-) kendi basina bir

lineer uzaydir. Her lineer uzayin en az bir tabam oldugundan M ’nin bir tabami vardir. Bu
tabam1 B ile gosterelim. Bc M ve M c X oldugundan B c X ’tir. Ayrica B, M ’nin bir
tabanm1 oldugundan lineer bagimsizdir. O halde Vektér Uzaylarinda Tabanlar konumuzdaki

Teoreml1’e gére B’yiiceren X ’in bir A tabani vardir. boyX =n oldugundan A ’nin eleman

sayis1 n’dir. Ote yandan B c A oldugundan B ’nin eleman sayis1 n’den kiiciiktiir. B ’nin

eleman sayisi, zaten boyM olacagindan boyM < boyX saglanir.

b) boyM =boyX =n yazalm. O halde X ’in {x,x,,...,x,} biciminde ve M 'nin
{y.¥,...,y,} biciminde tabanlari vardir. {y,,y,,...,y,} kiimesi M 'nin tabam olduguna
gore lineer bagimsizdir. Vektér Uzaylarinda Tabanlar konumuzdaki Sonu¢3’e gore lineer
bagimsiz ve n elemanli her kiime X ’in bir tabanidir. Buna gore {y,,,,...,y,} kiimesi hem

M ’nin hem de X ’in bir tabani oldugundan M = X ’tir.

TS 1]

¢) M c X altuzay1 sonsuz boyutlu fakat X sonlu boyutlu olsun. O halde “a” sikkina

gore boyM <boyX olmasi gerektiginden M de sonlu boyutlu olurdu. Bu ise celigkidir.

Dolayisiyla X sonsuz boyutludur.



