i) Her kiime evrensel kiimenin alt kiimenin alt kiimesi oldugundan &€ c E saglanur.

Tersini gosterelim: xe E olsun. x¢ @ oldugundan xe @ = Ec @ O halde @°=E

olur.

ii) Bu yarginin ispati cok agiktir. Ciinkii xe E yani x¢ E oldugunu varsayarsak

E’de olmayan bir eleman oldugunu varsaymis oluruz. Halbuki E calistigimiz en genis

kiimedir. O halde E€ = Q& dir.

i) A=Q ise (i) ve (i) kullamlarak (A°)" =(@°) =E =@ =4 olur. A=E ise

C

yine (i) ve (ii) kullanilarak (A )C =(E) =@° =E=A elde edilir. Simdi A#@ ve A#E

. c\¢ c < c\¢ a1
olsun. Bu takdirde xe (A ) & x¢g A” & xe A oldugundan (A ) = A elde edilir.

C
iv) [U A,.j =@ olsun. Gosterelim ki (| A =@ dir. Aksini varsayahm. (") AS # @

iel iel iel

olsun. O halde EIer:VieI,xeAiC:erE:VieI,xeAi’dir. Yani x, A’lerin

hicbirinde yoktur. O halde x, A ’lerin birlesiminde de yoktur. Ciinkii birlesimlerinde olsayd1

C
en az birinde olmak zorundaydi. Dolayisiyla x¢ UA7 . Yani xe (UAJ bu ise celiskidir.

iel iel

Dolayistyla varsayimimiz olan (") A #@ yanlistir. O halde (| AS =@ dir.

iel iel

C
Simdi (U Aij #(J varsayalim.

iel

c
xe [UA,) ©o~[Fiel:xe Al Viel, x¢ A & Viel, xe AL & xe()AS

iel iel

O halde

{U A,.JC = AS *dir.

iel iel



V) @iv) sikkinda A ler yerine A,C ’ler alalim. O halde

C C
(U Alcj =(A° )C = (U Alcj =()A olur. iki taraftan tekrar komplement alimirsa

iel iel iel iel

iel iel

C
komplementin komplementi kiimenin kendisi olacagindan [ﬂ Al.] = U A olur. Ispat biter.



